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YaVI n Diinyasi

"Lise 3 Matematik Ders Kitabi"" Devesi

eveye boynun egri demisler, nerem dogru
ki demis. Elestireyim diye elime tutugturu-

D

bir deveyi andirtyor. Oyle bir kitap ki bu, elestiri-

lan bu kitap da egrilik agisindan daha ¢ok

lemez, ancak yerden yere vurulur.

Isbu eser hi¢ kuskusuz giiniin birinde Tiirk Bi-
lim Muzesi’'nde hakettigi yeri alacaktir. Ben o giin-
leri goremeyecegim ne yazik ki. Ne de olsa hayat
¢ok kisa, seksen yil kadar filan.

Soyle soyleyeyim: Eger bu kitabin kapagim
gencligimde soyle bir aralamig olsaydim, bugiin her-
halde sair filan gibi bir sey olurdum, matematigi an-
lamadigindan kendilerine pay ¢ika-
ranlardan, ayrica hakh ve gerekeeli

olarak!
Egriligin bagindan baglayayim.
Yazarlar Erol Baksi, Hasan

W aTEMATK
3

Ali Nesin® / anesin@bilgi.edu.tr

Ya da en azindan Atatiirk’iin yazdigi matematik
kitabindan, Tuirkgelestirdigi matematik terimlerin-
den soz etseler...

Her tirli estetik degerin diginda tutulmas: ge-
reken eserin 6ziine gelelim.

Yazarlar matematigi, egitimi ve gengleri ne sani-
yorlar bilmiyorum. Matematik bu degildir ki... Ma-
tematik bu olmadig: gibi, yazarlarin matematik san-
diklar1 bu sey de boyle sunulmaz. Gengler de itaat
etmesi gereken neferler degildir, saygi duyulmasi ge-
reken bireylerdir. Onu yap bunu yap’la da egitim ol-
maz. Okul kigla m1?

Genel elestiriler:

1) Bir matematik kitabinin diger
kitaplardan birkag formiil ve ¢izim di-
sinda pek farki yoktur. Ornegin, bir
matematik kitabinda da dort bes tiim-

Korkmaz ve Ugur Adalioglu. Ancak
“kitabin her hakk: Milli Egitim Ba-
kanligi’na aittir. Kitabin metin, soru
ve sekilleri kismen de olsa hicbir su-
rette  alvup  yaywmlanamaz.”

ceden olugan bir paragraf olabilir, ya-
sak degildir, matematikle celismez.
Ayrica bir matematik kitabinda
yazilar bildigimiz alfabeyle ve sozctk-
lerle yazilir; metinde 3, 7, < gibi

MEPR’in baskalarimin kitabini (iiste-
lik her hakkini) sahiplenmeye ne

hakki var, anlamig degilim.

Bir de inceleme komisyonu var: O. Faruk Er-
tiirk, Galip Kir ve Ismail Bilgin.

Kahramanlarimizi anarak Turk Bilim Tari-
hi’nde hakettikleri yeri almalarina boylece biraz ol-
sun yardimct olduktan sonra sayfayr cevirelim:
Gondere cekilmis bir bayrak ve Istiklal Marsi... Ar-
dindan Atatiirk’iin Genglige Hitabesi ve bir portre-
si. Bazilar1 Atatiirk’i sevdirmek igin illa beyin yi-
kamak gerektigine inaniyor. Cesit gesit insan var
yerytizinde. Onlar da boyle, yapacak bir sey yok...

[lla beyin yikamak gerektigine inaniyorlarsa
hi¢ olmazsa bunu tarih ya da yurttaghk bilgisi ki-
taplarinda yapsalar ya! Bu kadar absiird kagmaz.

* Istanbul Bilgi Universitesi, Matematik Boliimii 6gretim iiyesi.

g

mantiksal simgeler kullanilmaz. Ya-

zarlar ve inceleme komisyonu tyeleri
hayatlarinda dogru diirtist bir mate-
matik kitabina bakmamislar m1 hig?

2) Kitap bir tanim-6rnek-¢c6ziim-aligstirma zin-
ciri olarak yarig gencleri icin ozellikle tasarlanmus.
Hayatimda hi¢ bu kadar ¢ok 6rnek-¢coziim-aligtir-
ma gormedim! Agiklayici metin minimum diizeye
indirilerek okurun diigtinerek bosa zaman gegirme-
si engellenmis. Tanimi oku, orneklere bak, aligtir-
malari yap! Bilindik oku-bak-yap yontemi.

Bellenmesi gereken yerler 6grenciye kolaylik ol-
sun diye gercevelenip renklendirilmig. Tanimlar pem-
be, teoremler mavi, formiiller gri... Ornek, Coziim,
Tanim gibi bagliklar da renkli. Sekillerin sariya bo-
yanmasiyla rengarenk bir sirinlik ortaya ¢ikmig.

3) Kavramlar sadece tanim olarak birkag satir-
da verilmis. Oysa her kavram bir gereksinim sonu-
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cu ortaya ¢ikmugtir. Higcbir matematikgi, sabah
uyanip, “hadi bugiin de su kavrami ortaya ata-
yim” diye ¢aligmaya koyulmaz. Kavramlar oyle
durup dururken peydahlanmazlar. Dolayisiyla bir
kavrami aciklarken bu kavramin hangi gereksi-
nim sonucu ortaya ¢iktigi da soylenmelidir.

Yapilan matematiksel, estetik, yazinsal, yazim-
sal, pedagojik ve diger hatalar1 toparlamaktan aci-
zim. Anlaygla kargilayin ne olur! Bir yaziya degil,
higbir yere sigmaz. Birkacini yaz-
makla yetineyim.

kaynaklanmaz. Eger bir tanim ¢eliski yaratiyorsa
ve ¢eligki istemiyorsak, o zaman tanimi degistiririz
olur biter, celiski yaratmayacak bir bagka tanim
veririz. O tanim Allah’in emri degil ki. O tanimi
biz, 6limliler kafacagizimizla yaptik. Eger tanim,
matematigin ve ilerlemenin 6niinde bir engelse, o
tanimui yirtip atar, bilmeye ve bilime engel olmaya-
cak bir bagka tanim buluruz.
3) Su metne bir goz atalim (sayfa 56):

EPSILON TEKNIGI IiLE LiMiT

Tanum :

1) 0/0 yazilmaz! 0/0 diye bir sey
yoktur ki yazilsin. Ama dogru ama

yanlis, “0, 0’a bolinmez” yazilabi-

AcR, f:A - R birfonksiyon aeR ,

|x-af<s = |[f(x)-L|<E

yakinsarken f nin limiti L dir, denir ve limf(x)=L bigiminde yazihr.
Xx—a

LeR , VeeR' olmak lzere;

onermesine uyan € a bagh 35 eR* varsa x, a ya

lir. Benim burada demek istedigim gibi, “aman ha
0/0 yazmayin” da yazilabilir. Ancak hicbir zaman
“0/0 belirsizdir” yazilmaz, ¢iinkii 0 zaman, 0/0 di-
ye bir sey varmig da o sey belirsizmig anlamu ¢ikar,
oysa olmayan bir seyin belirli ya da belirsiz, sar1 ya
da yesil, uzun ya da kisa oldugunu yazmanin hig-
bir anlami1 yoktur. Olmayan bir gey i¢in sadece ve
sadece o seyin olmadig soylenebilir!

Bu yetmezmig gibi yazarlar 0/0 yazilimini bir
de orneklerde kullanmuglar. Biraz pedagoji egitimi
almis ortalama bir matematik 6gretmeni 0/0 yazan
Ogrencisini nazikce pencereden firlatir,

BELIRSIZLIGi

in belirsiz oldugunu goyle agiklayabiliriz:

0 IO— Béime islemi yapilinca, bbiiime her reel say yazilabilir.

0

L

0

Ayrica bu iglemlerde goriiliiyor ki kalan hep béliime esittir. Halbuki bdime tanimina gére kalan,
den mutlak dederce kiigiik dogal sayi olmaliydi. Bu da bir geligki olugturmaktadir.

0 00 0,0 0
T obr o o ol 7
0 0

0
2
0

O hélde, % bir belirsiz ifadedir.

2) “0/0”1n neden tanimlanamayacagini dogru
sezip anlagilamayacak bir bi¢imde acikladiktan
sonra, yazarlar bu agiklamayla ikna olmayan inat-
¢1 6grencileri soyle ikna etmeye ¢aligmiglar:

“Ayrica [0 = 0-a + 0 gibi] islemlerde goriiliiyor
ki kalan hep boliime [bolene demek istiyorlar; ko-
seli parantezdeki ikinci 0 bolen, ticiincti 0 kalandir]
esittir. Halbuki bolme tammuna gore kalan, bolen-
den mutlak degerce kiiciik dogal sayi olmaliydi. Bu
da bir ¢celiski olusturmaktadir.”

Matematikte ¢eligki hicbir zaman tanimdan

Bir defa tanim yanlis. 1) x, A’nin bir elemamn
olmali. 2) x, a’ya esit olamaz, en 6nemli kosul at-
lanmug. 3) A, R’nin (R’nin degil!) herhangi bir alt-
kiimesi olamaz. Ayrica a da, A’nin herhangi bir
elemani olamaz. Tanimin anlaml ve islevsel olma-
s1 i¢in, g ve A’nin birtakim 6zelliklere sahip olma-
s1 gerekmektedir.

Matematiksel yanlglar aslinda o kadar da
onemli degil, yanlis her yerde ve her zaman olabi-
lir, ama “7¢ olmak tizere” ne demek, bunun Turk-
cesi nasil okunur? Hele “38 varsa” ne demek? Ede-
biyatta kiibizm gegen yuzyil basinda Gertrude Ste-
in’la baslayip bitti diye bilirdim. Kitap
bu tiir garipliklerle dolu.

Son olarak, lim, _, , f(x) = L bici-
minde yazilan nedir?

4) Bir metinde sozciikler arasindaki
mesafe asag1 yukari standart olmalidir.
Biri 20 mm, digeri 2 mm olamaz. Virgil-
den 6nce aralik konmaz. Zirt pirt nokta-
I virgiil kullanilmaz, noktali virgiiliin bir
islevi vardir. Boliim basliklar1 bir onceki
satirdan bir mesafeyle ayrilir. Latin harf-
leriyle yazilmus x, y, z, a, A gibi matema-
tiksel simgeler italik yazilir. Toplama, ¢ikarma gibi
simgelerden once ve sonra genellikle birer aralik
konulmalidir. Herhangi bir saygideger matematik

[P}

kitabinda bu boyledir. “a ya yakinsar” yerine “a’ya
yakinsar” yazilmalidir. sinx degil sin x yazilir.

5) “O halde, boliimiin tiirevi; paymn tiirevi car-
pi payda, eksi paydamn tiirevi carpr pay, bolii pay-
damin karesine egittir.” Bir matematik kitabinda
edebiyat olabilir dedikse bu kadar da demedik!

Yazarlar burada edebiyati biraz abartmiglar. Her
seyin bir sinir1 vardir,
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6) “y' = yoktur” formiili mate-
matik literatiirinde ilk kez bu ki-
tapta goriilmektedir.

7) “lIf(x)Pin tanimlanabilmesi
icin, f(x)’in isareti bilinmelidir.”
Yanlig! Nitekim birka¢ satir 6nce
[f(x)P1 f(x)in isaretini bilmeden
tanimlamiglar. O kadar ¢ok yanlis
var ki...

8) Kitapta bir yerde ters fonksi-
yonun tirevinin ne oldugunu soyle-
yip “kamithyorlar”. Kanatta,

dy dx
dx dy -

olgusunu kullaniyorlar, ama bu, te-

1

oremin ta kendisi! Yazarlar teoremi kamtlamak
i¢in teoremin kendisini kullaniyorlar. Nerden bili-
yorlar bu esitligi? Galiba dx’leri ve dy’leri sayiymug
gibi sadelestirmisler! Infinitezimal bir hata!

9) Diferansiyel kavramini nasil acikliyorlar di-

ye merak ettim. Ciinki ben de lise-
deyken bu kavrami kitaptan anla-
yamamis, ¢ok iyi bir 6gretmen olan
hocama tekrar tekrar sormus, ken-
disini can kulagiyla dinlemis ve hig-
bir anlam veremedigim yanitlar al-
mugtim. Yillar sonra kavrami anla-
digimda, lise hocamin bunu bile-
meyecegini, bilse de bir lise 6gren-
cisine anlatamayacagini anladim.
Matematik¢i olmayanlara bir
sey ifade etmeyecek belki ama bu-
nu alintilamadan yapamayacagim.
Iste sayfa 153 (yine sug isledik!)

DIFERANSIYEL KAVRAMI

Ay=f(x+Ax)-f(x) dir.
T noktasi etrafinda donerek PT teg@etine doniisiir. Bu
durumda,
Mgy =

icin limitini alahm.

TUREV

Turev; matematigin, fizigin, kimyamn ve mithendislk dallannin tamaminda kutlanitan 8nemli bir konudur.

Bagimsiz defiskenlerdeki artma veya azalma gibi bazi degisimlerin bagimli degiskeni etkileyecegi
veya degistirecegi aciktir, Bu iki degisim miktarinin orani, limit durumunda tiirev adinr alir.

TUREV KAVRAMI

Tanim :

) N . - f(x) - f{a)
f:A> R, y=f(x) fonksiyonu a € A da slirekli olmak iizere, 1'21-—_

x-~a
limiti bir reel sayi ise; bu dedere, f fonksiyonunun x=a noktasindaki tiirevi denir.

’ df
f fonksiyonunun x =a noktasindaki tirevi f (a) veya d—x(a) sembolleri ile

gosterilir.

df d d
y=f(x) olduguna gdre, o in semboldi yerine d—i sembolii de kullanilabifir. ™ e, tiirev

alma operatdrii denir.

Tanimdan 6nceki aciklamanin icler acisi halini
ve dyldx yazilimini neden kullanabilecegimizin ge-
ne icler acis1 agiklamasini gormezden gelip, sadece
ve sadece, dy/dx’in bir tanim olarak verildigine
dikkat edelim. Simdi gene sayfa 153’ten bir bagka
alinti:

y=f(x}) egrisi izerinde, x € A ve x+Ax € A olmak lzere; T (x,y)
K(x+Ax , y+Ay) noktalanm alalim.
Yandaki sekle gore; y y=109

Ax — 0 icin KT keseni
f (x+AX)

KT keseninin egimi;

_A_y;= f(x+Ax) -f(x)

olur. Buoranin, Ax — 0
Ax AX

. _ N Ay o
Aim My = Mpr = A!(lTO AX =X dy
= —==f(x) olur
. Ay dy dx
= lim ==

Ax—)DZX—— dx

Bu kez yazarlar, daha once tanim
olarak verdikleri dy/dx = f'(x) esitligini

dx=Ax olmak lizere,

Teorem: AcR,f:A> R |, y=f(x) fonksiyonu A da tirevienebilen bir fonksiyon olsun.
x tekidegisimi Ax,bunakarsilikgelen y deki degisimi Ay ilegdsterelim. x in diferansiyeli

dy=f(x).dx dir

y nin diferansiyeli;

kanithyorlar! Tanimin kanitlandigi da
matematik tarihinde ilk kez burada

oluyor. Arkasindan, yukardaki esitligi

Nedir bu? Teorem mi? Teoremse ne diyor? Ga-
liba teorem degil tamim. Yanliglikla teorem yazmig
olmalilar. (Neyse ki kanitlamaya kalkismamuglar!)
y’nin diferansiyelinin tanimi olmal bu. Pekiiii, Ay’ye
ne oldu? Neden durup dururken Ay’den s6z edildi?
Ya y’deki degisim ne demektir? dx ne zamandan be-

ri Ax’e esit?

Kitapta biraz geriye gidip tiirevin tanimina goz

atalim (sayfa 108):

dx ile carpip dy = f'(x)dx sonucuna va-
riyorlar. Yazarlar dx’i ne saniyorlar? Say: filan mi?

Biraz asagida da Ay — dy’nin yaklagsik degeri
bulunuyor! Bugiine dek boyle bir yaklagik degeri
hi¢ kimse hesaplamaya yeltenmemistir bile!

Sayfa 108’deki tiirevin tanimina bir kez daha
bakacak olursaniz, tanimin sadece siirekli fonksi-
yonlar i¢in yapildigini gortrstniiz. Bilindigi gibi bu
gereksiz. Turevi olan fonksiyonlar zaten surekli
olurlar, 6zel bir kosula gerek yok. Gegelim... Ama

106

ve




Matematik Diinyasi, 2004 Giiz

bir sonraki sayfada tiirevi olan fonksiyonlarin sii-
rekli oldugu teorem olarak verilip kanitlaniyor!
P

Bu kitapta hi¢ mi dogru, giizel, iyi bir sey yok
diye sorabilir okur hakli olarak. Hemen yanitlaya-
yim: Yok! Tek bir satir yok! Her yeri egri! MEB,
durup dururken, nedensiz yere bu kitabin metninin
higbir surette yayimlanamayacagini belirtmemis,
bir bildigi varmis demek ki.

Bu kadar kot bir elestiri yazis1 yazmak iste-
mezdim, hatta yazima geri doniip baz yerleri yu-
musattim, ama timiini silemedim. Sonug, ironik
bir yazi oldu. Ama ben ne yapayim? Yazarlari ha-
kediyor boyle bir elestiriyi. Hi¢ kimsenin genclere

boyle bir kotilik yapmaya hakki yoktur. Bilme-
mek ayip degildir, ama bilmeden bilirmis gibi yap-
mak, tstiine tstlik bir de kitap yazmak... Hayir!..
Birileri buna dur demeli.

O inceleme komisyonu tiyeleri de derhal igin-
den alinmali. Ayrica haklarinda bir de sorusturma
acilmali.

Daha fazla dayanamayacagim!

Sayin Cumhurbagkani, Sayin Bagbakan, Sayin
Milli Egitim Bakani (birilerini unuttum mu aca-
ba?), diistinceleriyle, inanglariyla, yasam felsefesiy-
le uyustugum ya da uyusmadigim, dost ya da dis-
man, akliselim sahibi kim varsa orada, imdat! Im-
daaaaaaaaat! ¢

Yeni Yayinlar

¢ Polonyali gokbilimei N.
Kopernik’in Gok Cisimlerinin
wovtnsnias || Doniisleri Uzerine adl iinlia
' yapitinin  biitininii okumak
derin ve genis matematik ve
astronomi bilgisi gerektiriyor.
Ancak ozgiin yapitin “Agikla-
malar” ve “Birinci Kitap”tan
olusan kismui Yapi Kredi Ya-
o ymnlar1 tarafindan Saffet Ba-

bur’tun gevirisiyle yayimlandi.

Giines merkezli ilk evren modelinin sunuldugu ve
cagdas astronominin temellerinin atildig: kitap edi-
nilmege deger, tistelik ederi de olduk¢a ucuz.

+ ODTU Fizik Boliimii’'nden Selguk Bayin’in
Fen ve Miihendislik Bilimlerinde Matematik Yon-
temler adli kitab1 Ders Kitaplar1 A.S. tarafindan ya-
yimlandi. Kitap su bolumlerden olusuyor: doga ve
matematik, Legendre denkle-
mi ve polinomlari, Laguerre

PR e TR RS K
BLLIMLEHINIHE
MATEMATIE WONTLSLICE

polinomlari, Hermit poli-
nomlari, Gegenbauer ve
Chebyshev polinomlari, Bes-
sel fonksiyonlari, Gauss
denklemi ve ¢oziimleri,
Sturm-Liouville teorisi,
kompleks degiskenler ve

fonksiyonlar, kompleks in-

tegraller, seriler ve analitik
suireklilik, kesirli tiirev ve in-
tegraller, sonsuz seriler, integral doniisiimler, Gre-
en fonksiyonlar: ve yol integralleri.

¢ Salih Zeki’nin Asar-1 Ba-
kiye’si Babil Yayin Dagitim ta-

rafindan gunumiz Turkgesiyle

:
>

tekrardan basildi. Kitapta ayri-
ca Remzi Demir’in Salih Zeki
Bey’e kadar Osmanli matema-

tigini konu alan uzun bir 6nya-

z151 bulunuyor. Islam matema-

tik tarihiyle ilgilenenlere 6nem-
le onerilir.

¢ Yazarlarimizdan Bekir S. Giir editorligiinde
yayma hazirlanan Matematik Felsefesi adli kitap
Orient Yayimnlar’ndan ¢ikti.

Matematigin felsefesine deggin

Matematik
Felsefesi bugiin.artlk kl?sik olarak ka-
bul edilen metinlerden olusan
yapitin konuyla ilgilenen her-
kesin elinin, hatta yastiginin

.| altinda bulunmasi gerekir. Ya-

zarlar: Bekir S. Giir, Bertrand
Russell, David Hilbert, L.E.].
Brouwer, Paul Bernays, Doug-
las Gasking, Hartry Field, Pe-
nelope Maddy, Michael D. Resnik, Gregory J. Cha-
itin, Reuben Hersh, Paul Benacerraf.

¢ Stephen F. Barker’in Matematik Felsefesi ad-
It yapit1 Yiicel Dursun cevirisiyle Imge Kitabevi ta-

rafindan yayimlandi. Kitap daha ¢cok geometri ve
kiimeler kurami tizerine odaklanmus.

¢ Seckin Yayinevi C.B. Thomas ve R.L. Fin-
ney’in Calculus’tint iki cilt olarak yayimladi.
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