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leri cebirsel yolla ¢cozmistur. O gline kadar bu tir

tek bilinmeyenli ikinci dereceden denklem-

s&» denklemlerin ¢6ziimii geometrik
. olarak yapilirdi, al-Harezmi ce-
birsel yontemlere bagvuran ilk
matematik¢idirl. Genel olarak
cebirsel yontem daha mekanik ol-

dugundan daha kolaydir. Ancak

A & bazen 6ylesi denklemlerle kargila-
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sabiliriz ki, verilen denklem siste-
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mi tek bilinmeyene indirgenince-
Al-Harezmi ye kadar (o da indirgenebilirse)
derecesi oylesine biiylr ki sistemin ¢oziimii cebirsel
yoldan pek kolay olmaz, hatta belki olanaksizdir
da. Iste bu durumda geometrik yontem cebirsel
yonteme yeglenebilir.

Asagida bu duruma ornek bir denklem sistemi
ve bu sistemin geometrik ¢6zimiinii sunacagiz. Bi-
linmeyen ve bulmak istedigimiz terimlerimize x, y
ve z diyelim, bilindigi ya da rastgele segilebilecegi
varsayilan terimlere de a ve b diyelim. Sistemimiz

soyle2:
1. x#0
2. xy—-22#0
3. x2+ 22 =2ab?
4. y2+ 2 =a
5. zZx+y)=ab

Tum ¢oztimleri degil, bir tek ¢6ziim bulmak is-
tiyoruz. Elbette, sistemin bir ¢6ziimii olmasi igin,
(4)’ten dolayi a > 0 olmalidir. Biz, a ve b’yi pozitif
alacagiz.
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Bu denklem sistemi, Parlakci, M. N. A., E. M. Jafarov, Y.Is-
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Systems, Vol.2, No.4, pp.786-795, 2003’te ortaya konan
somut bir problemden ortaya ¢ikmugtir.
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Coziim. Geometrik yontemle ¢oziimii agikla-
mak lzere asagidaki sekildeki gibi bir ABC tiggeni

cizelim.
A
i . b/2a
C
B y D x
Burada,

AB =Va, AC = by/2a, m(ADC) = 90°

ve m(BAC) = 135°°dir. Bu kosullar saglayan bir
ticgen elbette vardir. Simdi DC = x, BD =y, AD =
z olsun. Oncelikle DC sifirdan farkli bir uzunluk
oldugundan (1)’deki ifade aciktir. BAC agis1 90°
oldugunda (2)’deki ifade Oklid bagintis1 geregi bir
esitlik olacakti; bunun disindaki durumlarda esit-
sizlik durumu korunacaktir; BAC agisi genis bir ag1
oldugundan “>” yonli bir esitsizlik soz konusu-
dur. (3) ve (4)’te verilen esitlikler ise ADB ve ADC
tiggenlerine Pisagor teoremi uygulandiginda rahat-
¢a elde edilebilir. (5)’teki esitlik icin ise sunu diye-
biliriz: BAC ti¢geninin alani iki ayr1 yontemle he-
saplanabilir:

a. AD ve BC uzunluklarini ¢arpip ikiye boler-
sek z(x+y) degerini buluruz.

b. AB, AC uzunluklarini ve sin(BAC)’yi ¢arpip
ikiye bolersek ab’yi buluruz.

Ilgili degerler yerine yazilip bu farkl alan ifa-
deleri esitlendiginde (5)’teki esitlik saglanir.

Simdi ABC ii¢geni bilindiginden, x, y ve 2’yi
bulmak sintis ve kosiniis teoremlerini bilen biri i¢in
sorun degildir. #
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